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1. U jednakokrakom trouglu ABC (AC = BC) konstruisana je simetrala BD
(D ∈ AC) unutrax�eg ugla kod temena B. Prava normalna na BD, koja sadr�i
centar O opisane kru�nice trougla ABC, seqe stranicu BC u taqki E. Prava
koja sadr�i taqku E, paralelna sa BD, seqe stranicu AC u taqki F . Dokazati
da va�i CE = DF .

2. U deset kru�i�a sa slike upisani su prirodni brojevi od 1 do 10. Zatim je
u svakom od devet malih trouglova qija su temena ti kru�i�i upisan zbir
brojeva u �ihovim temenima. Odrediti najve�i mogu�i prirodan broj n tako
da, pri proizvo	nom rasporedu brojeva, uvek postoje tri trougla takva da zbir
tri broja koji su upisani unutar �ih iznosi bar n.

3. Neka su a, b, c realni brojevi koji pripadaju segmentu [0, 1] i zadovo	avaju uslov
ab+bc+ca = 1. Odrediti najma�u i najve�u mogu�u vrednost izraza a3+b3+c3.

4. Odrediti sve ure�ene trojke (k,m, n) prirodnih brojeva, pri qemu je m prost,
za koje va�e slede�i uslovi:

(1) kn je kvadrat prirodnog broja;

(2)
k(k − 1)

2
+ n je qetvrti stepen prostog broja;

(3) k −m2 = p, gde je p prost broj;

(4)
n+ 2

m2
= p4.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


